Тема 2. Геометрія

Практична робота № 49. Коло, описане навколо трикутника та вписане в трикутник.
Навчальна мета: сформувати поняття про коло, описане навколо трикутника та вписане в трикутник; узагальнити вміння зображувати на рисунках коло описане навколо трикутника та вписане в трикутник та застосовувати вивчені властивості до розв’язування задач. 
Розвивальна мета:  розвивати логічне мислення, уміння правильно висловлювати свою думку.

Виховна мета: виховувати культуру геометричної мови, інтерес до предмета.

План
1. Коло, вписане в правильний многокутник та описане навколо правильного многокутника.

2. Коло, вписане в трикутник.
3. Коло, описане навколо трикутника.
Коло, вписане в правильний многокутник та описане навколо правильного многокутника
Якщо всі сторони опуклого многокутника рівні між собою і всі кути теж рівні між собою, то його називають правильним.

Коло, вписане в правильний многокутник, дотикається до його сторін в їхніх серединах. Центр кола, вписаного в правильний многокутник, є точкою перетину серединних перпендикулярів до його сторін.

Якщо всі вершини многокутника лежать на деякому колі, то він називається вписаним у це коло.

Якщо сторона правильного многокутника дорівнює 
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, радіус вписаного в нього кола – 
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, а радіус описаного навколо нього кола – 
[image: image3.wmf]R

, то між ними існує взаємозв’язок, що виражається формулами: 
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Якщо 
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 (правильний трикутник), то: 
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Якщо 
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 (правильний чотирикутник), то: 
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Якщо 
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 (правильний шестикутник), то: 
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Приклади розв’язаних завдань
Приклад 1 Сторона правильного трикутника, вписаного в коло, дорівнює 
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 см. Знайти сторону квадрата, вписаного у це коло.

Розв’язання:
Якщо сторона трикутника, вписаного в коло 
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 см, то радіус кола можна знайти за формулою (5.4):
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Якщо 
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 – сторона вписаного квадрата, то знаходимо її за формулою: 
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Відповідь: 8 см.
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5.9 Коло, вписане в трикутник

Коло називають вписаним у трикутник, якщо воно дотикається до всіх його сторін. При цьому трикутник називається описаним навколо кола.

У будь-який трикутник можна вписати коло. Центр кола, вписаного в трикутник, є точкою перетину його бісектрис і знаходиться в середині трикутника, рівновіддалений від його сторін (рисунок 5.9). 

Радіус вписаного кола знаходять за формулою: 
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 – площа трикутника, 
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 – півпериметр трикутника, 
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 – сторони трикутника.
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5.10 Коло, описане навколо трикутника

Навколо довільного трикутника можна описати коло, причому тільки одне. 

Центр кола, описаного навколо трикутника, є точкою перетину серединних перпендикулярів, проведених до його сторін (рисунок 5.10). Центр кола, описаного навколо трикутника, рівновіддалений від його вершин. 

Якщо радіус описаного кола 
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, сторони трикутника, вписаного в коло, 
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 – півпериметр трикутника.

Приклади розв’язаних завдань
Приклад 1 Сторона трикутника дорівнює 12 см, а радіус описаного кола – 
[image: image29.wmf]3

4

 см. Чому дорівнює градусна міра кута трикутника, протилежного до даної сторони?

Розв’язання:
За теоремою синусів 
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, тоді для синуса невідомого кута маємо: 
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Підставивши відомі значення:
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Відповідь: 60º.

Завдання для самостійного розв’язання

Задача 1 Периметр шестикутника 42 см. Знайти радіус описаного навколо нього та вписаного в нього кола.

Задача 2 Сторона квадрата дорівнює 
[image: image34.wmf]2

20

 см. Знайти довжину радіуса кола, вписаного в цей квадрат.

Задача 3 Сторона правильного трикутника дорівнює 18 см. Знайти радіус вписаного та описаного кола.

Задача 4 Знайти радіус кола, описаного навколо правильного трикутника зі стороною 24 см.
Задача 5 Навколо рівностороннього трикутника описано коло, радіус якого дорівнює 
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 см. Обчислити радіус вписаного кола.
Задача 6 Радіус кола, вписаного в правильний трикутник, дорівнює 
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 см. Обчислити периметр трикутника.
Задача 7 Радіус кола, описаного навколо квадрата дорівнює 
[image: image37.wmf]2

8

 см. Обчислити периметр квадрата.
Задача 8 У рівнобедреному трикутнику 
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 з основою 
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 вписане коло дотикається до сторін трикутника в точках 
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 і 
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. Знайти периметр трикутника, якщо 
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Задача 9 Сторони трикутника дорівнюють 
[image: image45.wmf]3

 см і 2 см. Знайти третю сторону трикутника, якщо вона дорівнює радіусу кола, описаного навколо цього трикутника. 
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Задача 10 Точка дотику вписаного кола ділить бічну сторону рівнобедреного трикутника на відрізки 3 см і 5 см, починаючи від основи. Знайти периметр трикутника.

Тест
1.Як називається фігура, що складається з усіх точок площини, рівновіддалених від даної точки?

А. Круг.  Б. Коло.  В. Трикутник.      Г. Квадрат.          Д. Інша відповідь.

2. Як називається відрізок, що сполучає будь-яку точку кола з його центром?

А. Хорда.              Б. Діаметр.            В. Радіус.             Г. Січна.              Д. Дотична.

3.Як називається відрізок, що сполучає дві довільні точки кола?

А. Хорда.             Б. Діаметр.             В. Радіус.            Г. Січна.              Д. Дотична.

4. Як називається хорда, що проходить через центр кола?

А. Хорда.            Б. Діаметр.              В. Радіус.            Г. Січна.                Д. Дотична.

5.У скільки разів радіус кола менший за його діаметр?

А. У Π разів.      Б. У 6,28 разів.      В. У 2 рази.            Г. Вони рівні.    Д. Інша відповідь.

6. Як називається пряма, що має з колом дві спільні точки?

А. Хорда.           Б. Діаметр.             В. Радіус.             Г. Січна.                Д.Дотична.

7.Як називається пряма, що має з колом тільки одну спільну точку?

А. Хорда.           Б. Діаметр.             В. Радіус.            Г. Січна.                Д. Дотична.

8. Під яким кутом проходить дотична до радіуса кола?

А. Будь-яким.                 Б. 900.               В. 1800.                 Г. 00.               Д. 450.

9. Як називаються два кола однієї площини, що мають спільний центр?

А. Концентричними.                  Б. Дотичними.            В. Однаковими.        Г. Діаметрально-протилежними.                Д. Інша відповідь.

10. Як називається об’єднання кола з його внутрішньою областю?

А. Куля.           Б. Круг.            В. Середина кола.          Г. Сфера.             Д. Коло. 

11. Чому дорівнює довжина кола радіусом 5 см?

А. 3,14 см.         Б. 3140 см.          В. 314 см.              Г. 31,4 см.           Д. 5Π см.

12. Чому дорівнює площа круга радіусом 10 см?

А. 3,14 кв. см.     Б. 3140 кв. см.           В. 314 кв. см.         Г. 31,4 кв. см.        Д. 100 кв. см.
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